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Définition 2.1. Soient (€2, F) un ensemble muni d’une tribu, et ECN un ensemble quel-
conque. On dit que X est une variable aléatoire discréte sur (€2, F) (ou sur €2) a valeurs dans
E si et seulement si

1) X est une application de 2 dans F,

2) l'ensemble des valeurs prises par X sur ) (soit I’ensemble X (£2)) est au plus dénom-
brable,

3)Vr € B, X '({z}) € F, autrement dit X ' ({z}) est un événement.

Pour x € F, on notera (X = z) ou {X = z} I'événement X~ ({z}).

Théoréme 2.1. Soient (2, F ) un ensemble muni d’une tribu et X une variable aléatoire
discréte sur 2 a valeurs dans E.

Alors VU C X(Q), X 1(U) € F, et donc X~ }(U) est un éveénement.

On notera parfois

X1 U)={weQ: X (w)eU}.

Théoréme 2.2. Soient (2, F,P) un espace probabilisé et X une variable aléatoire
discrete sur  a valeurs dans un ensemble E. Alors 'application Px de P(X(2)) dans [0, 1]
définie par

VA € P(X(Q), Px(A) = P(X"(4))
définit une probabilité sur (X (), P(X(Q2))).
En particulier, si z € X(£2), on notera plus simplement P(X = x) la quantité

P(X =2)=Px(X'({{z}) = Plw € Q: X (w) = z}).
De méme, si A C X (£2), on notera plus simplement P(X € A) la quantité
P(X € A) = Px(X1(A)).

L’application Px est appelée loi (ou de loi de probabilité) de la variable aléatoire X.

Théoréme 2.3. Soient (2, F, P) un espace probabilisé et X une variable aléatoire dis-
créte sur €2 a valeurs dans E. Alors la loi de X est entiérement déterminée par la connaissance
des P(X = xy), ou (1) correspond & une énumération de X (£2).

Théoréme 2.4. Soient (€2, F ) un ensemble muni d’une tribu et X une variable aléatoire
discrete sur §2 a valeurs dans un ensemble E. Soient par ailleurs (z,,) les valeurs prises par X
dans F, et (p,) une suite d’éléments de [0, 1] telle que > p,. Alors il existe une probabilité

n>0
sur (€, F) telle que Vn € N, P(X = x,,) = py.

Définition 2.2. Soient (2, F,P) un espace probabilisé et X une variable aléatoire
discréte réelle sur €2. On appelle fonction de répartition de X la fonction Fy définie sur par
Ve eR, Fx (z) = P(X <x).



