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MobuLg .
Mouvement Brownien et calcul stochastique

INTERROGATION

Exercice 1. Soit (Bt)15o 1n mouvement, Brownien et (L), U Processus stochastique

. définit par :
/ /
gt | Ly=1/2(Bf-t), t>0.

. IR . Montrer que L, est une martingale par rapport & la filtration F; = o(By:5< 1)

Exercice 2. Démontrer que si M, est une martingale par rapport & la filtration Fe,

alors
P E(M}-M?|F,)=E[(M,— M) | F].-

IR an)

1
s X= / Bdt.
0

///‘ // 1 \
/[ " / S \
\ i iy
\ H . Trouver la loi de X.

\ \/ Indication : Utiliser la formule d’intégration par parties.

Exercice 4. Soit (B;),s, un mouvement Brownien standard. Montrer que
t t

. 1
tB? =2 / $B,dB, + / B?ds + §t2.
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